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Theoréme de prolongement der fonctions
uniformement continues et app?

Theoréme S@ient (Xq, di) espace metrique, (X,,d,) espace metrique complkt , D une pabe dense de Xy et

. D X, application unitoRmemertt corminie.

} Dariaex

Alon, f 10 Padonge de mowniere Unique en une appiication confinue tur X, . DeFLus, cette fonchan ar/
uniterme ment connue.
o Hommans A" existence ;
Sait x € X;\ D,
Pax dengit€ de D, il exisike (%) < 2 telle que nL::: n = x.
St £>0.
Cn o :
. pox unifoume cofinuité de T AU D j il exishe o > O tel que: Yax,y € D, dix, Yl = dy (Fo)fapl< g
* (Xp), &2t conmrgente done de Couchy donc il exiskk n, € N tel que: Vp a2 ng, dh (2, %)<
On ohtient donc :
Vp.q 2 o, dy (fxp),Faxg)) ¢ &
Aleu, la _suike (Fix,)), ot de Cauchy dans X, cemplet donc et conwagentc,
Notons Fa) cette rnire
Smt x € Dy >
En comsr dérant Jo. Awie tonstante Sgale & x . on a fx)= fu),
Ainsi, § mdonge £ _wr Xy .
boit x.y € X, veEntiant d(x,y) g %-
On conmdée (x4), e (y,), Les suitet etonvergearnt Vers X et y teller que F(x):niz‘::f(x,,) et ?u}l .:nli:zﬂy,,),

Tas. comtinuite de dz , deXxa, Yn) —— d, (x,y).

I exisk alow n, € N tel Que: Yn 3Ny, dy (%, y,)ew t'ol d, (fixn), fiya)) g €

Or par can-h'r?:“ftlde dy 1 b2 (Fxn), Fuys)) — 0z (Fy, ?ly)). Dene poa paLage a la bimik :
dy (Fx), F) ¢ € Desc F ot unio‘:OrmEinm corhiniie .

p okt L GniciE

Suppasers qu’ il exiske §,, f, deux paclongements corttinus te Faur X .
L' application h = d, (f:, ;) <3t conhnue comme composte et nulle sur D
S0t x € Xy o il exiske (xq), = P ccnvugéo.;ﬁ— vers x; alow :

hx) = lim h(xal = O . Donc h= O e f =f.
noteo

Thopasition Seitnt B un espace vecteuel newme, F oun espace de Banach D une paatie dense de B et

L€ L(D,F). Aleu L 42 prolonge de waniére unique en une appiicati@n o hinue Qui €t de plus
tinfaie et oe norme (L.

Let saule Séments & montren ot Lo Dineamlre e U e'guﬁih:/dll nowmes.
Soit L e poclongement de L oar E.
Sevent 3, p € Ky x,y € E,

il exishe (xndn = D e lysla = D lellee que X, — X 4 Yo —+ Y
On a o
¢+ pox lineanike de L, i r‘t”ﬁ = Abim @)+ }Lnllr:l Lya) :n'l'fl L (Axn +py,)
"nliﬂ Lx, + fya) = L (Ax+py) can A% +py, — Ax v py

Dome , pox wunicire det bimikes, ATy + p Ty = T (Mm+py). D'od la tingarire.

D'autre poart,
e lo aphére wunik de D &ant incluse dans celle de £, LIl T

e« ¥Yne MW, Nl SlLfix, Il done po jorage & le limik, Nl L iy e, I REIv]
Done, #iLit = ntil.



